CHAPITRE III                                          GENERALITES SUR LES FONCTIONS

I) NOTION DE FONCTION

 Soient a et b deux nombres réels donnés. Lorsqu’à chaque nombre réel x, on associe le nombre réel ax+b on définit (ou on fabrique) une fonction affine. Si cette fonction est définie par f, on dit que f est définie sur R par f(x)=ax+b. On écrit aussi f:x ——> ax+b .

 Lorsque b=0, f(x)=ax, f est une fonction linéaire.

 Lorsque a=0, f(x)=b, f est une fonction constante.

 Dans la relation f(x)=ax+b, x est appelée la variable.

Définition:

 Une fonction définie sur un intervalle associe à chaque nombre de cet intervalle un nombre réel et un seul.

 L’axe (Ox) est appelé l’axe des abscisses et l’axe (Oy), l’axe des ordonnées.

 Notation:     f: I——>R

                        x——>f(x)

 Soit 

, le nombre réel  

 est l’image de 

 par f, on dit que 

 est un antécédent de 

 par f.

 On appelle courbe représentative de f sur I l’ensemble des points M(x;y) du plan tels que 

.

 Représenter graphiquement une fonction f, c’est tracer sa courbe représentative 

Cf = { M(x ; y) / y = f(x)} 

 On appelle domaine de définition de la fonction f (souvent noté 

) l’ensemble des réels x pour lesquels f(x) est défini.

II) VARIATION D’UNE FONCTION

1° Sens de variation.

 Définition:

 Soit f une fonction définie sur un intervalle I. On dit que f est croissante (resp. décroissante) sur I lorsque, pour tout couple (a;b) d’éléments de I:

 si a<b alors 

  (resp. 

)

Exemple:

Soit f définie par f(x)=2x-3. Si a<b, alors f(a)-f(b)=2a-3-(2b-3)=2(a-b), or a-b<0 donc        f(a)-f(b)<0, d'où f(a)<f(b), c’est à dire f est croissante.

Remarque:

On dira d’une fonction qui prend toujours la même valeur qu’elle est constante.

Définition:

 Soit f une fonction définie sur un intervalle I. On dit que f est monotone sur I lorsque f est soit croissante, soit décroissante sur I.

2° Tableau de variation d’une fonction.


 On traduit mathématiquement à l’aide d’un tableau ce que tout le monde

peut observer sur la représentation graphique ci-contre, à savoir que la

courbe « monte » sur [0;2], c’est à dire que f est croissante sur [0;2], et 

qu’elle descend sur [2;3], c’est à dire que f est décroissante sur [2;3].

 On appellera tableau de variation de la fonction f une telle représentation.

 Etudier les variations d’une fonction, c’est préciser les intervalles ou cette

 fonction est croissante et ceux ou elle est décroissante.

Applications:

Exercices n°36 à 50 page     et TP1 page 179 (Fractales Seconde)

III)  PARITE D’UNE FONCTION.

                                     Y                                                                          y      
              

  

                                                                                            x                                                                                                          x
      


                                                                                                                        




 admet (Oy) comme axe de symétrie,  ce qui traduit graphiquement que 

 ont la même image: f(-x)=f(x).             



 admet O comme centre de symétrie, ce qui traduit graphiquement que 

  ont des images opposées: g(-x)=-g(x).

Définition:
Soit f une fonction définie sur un intervalle I  centré en 0.

 On dit que f est paire lorsque f(-x)=f(x) pour tout x appartenant à I.

 On dit que f est impaire lorsque f(-x)=-f(x) pour tout x appartenant à I.

 Etudier la parité d’une fonction c’est préciser si cette fonction est paire ou impaire, ou ni l’un ni l’autre.

Remarque:

 Dire qu’une fonction f est paire, c’est dire que (Oy) est axe de symétrie de 

.

 Dire qu’une fonction f est impaire, c’est dire que O est centre de symétrie de 

.
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